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Witaj,

otrzymałeś już siódmą z dziesięciu części materiałów  powtórkowych 

do  matury  z  matematyki.  Tutaj  znajdziesz  rozwiązania 

udostępnionych zadań  z działu planimetria.  W każdy poniedziałek 

pod adresem  http://naszemiasto.pl będą  dostępne kolejne części 

powtórki.  

Pod  adresem  http://matmana6.pl/tablice_matematyczne/liceum 

znajdziesz materiały pomocne przy rozwiązywaniu zadań. 

Powodzenia,

Redaktorzy portalu MatmaNa6.pl

Dziennikarze naszemiasto.pl
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Planimetria

Zadanie 1:

Ile wynosi obwód koła o polu równym 16 ?

a  16

b 10

c  8

d  4

Rozwiązanie:
Prawidłowa odpowiedź: c)

Na podstawie danej wartości pola, obliczany jest promień tego koła.

r2=16

r2=16

r0

r=4

Obwód koła: 

2r=2⋅⋅4=8
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Zadanie 2:

Ile wynosi miara kąta  ?

a 20°

b 35°

c  40°

d  140°

Rozwiązanie:

Prawidłowa odpowiedź: b)

2=70°

=35°
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Zadanie 3:
Ile wynosi pole koła opisanego na kwadracie o boku długości 10 ?

a  10

b 25

c  25  2

d  50

Rozwiązanie:
Prawidłowa odpowiedź: d)

R=10  2
2

=5 2

P= R2=5 22=50

Zadanie 4:

Różnica dwóch sąsiednich kątów wewnętrznych równoległoboku jest równa 40∘ . 

Miara kąta ostrego tego równoległoboku wynosi: 

a  40°

b 50°

c  60°

d  70°

Rozwiązanie:

Prawidłowa odpowiedź: d)

Suma miar sąsiednich kątów równoległoboku wynosi 180° .

=180°

Różnica miar kolejnych dwóch kątów równoległoboku wynosi 40° .
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−=40°

Pozostaje rozwiązać układ równań:

{=180°

−=40°

=40°

40°=180°

40°2=180°

2=140°

=70°

Kątem ostrym równoległoboku jest =70° .

Zadanie 5:

Trójkąt ABC  ma boki długości a=4,b=6  i c=7 . Oblicz cosinusy 
wszystkich kątów tego trójkąta.

Rozwiązanie:

Zgodnie z Twierdzeniem Cosinusów prawdziwe są następujące związki:

a2=b2c 2−2bc cos
b2=a2c 2−2ac cos
c2=a2b2−2ab cos
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cos=b
2c2−a2

2bc

cos=a
2c2−b2

2ac

cos =a
2b2−c2

2ab

Podstawiamy długośći boków dane w treści zadania:

cos= 6
272−42

2⋅6⋅7
= 23
28

cos=4
272−62

2⋅4⋅7
= 29
56

cos =4
262−72

2⋅4⋅6
= 1
16

Zadanie 6:

Oblicz długość odcinka BC , wiedząc, że odcinki BC  i DE  są równoległe. 

Rozwiązanie:

Z twierdzenia Talesa:

∣DE∣
∣AE∣=

∣BC∣
∣AC∣

12
18

=
∣BC∣
10

∣BC∣=120
18

=20
3
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Zadanie 7:

Liczby a , a− 2, 5  oznaczają długości boków trójkąta równoramiennego. Oblicz 

a .

Rozwiązanie:

W trójkącie równoramiennym dwa boki mają taką samą długość, stąd jeden z boków 
a  lub a−2 musi mieć długość 5 .

I. Jeżeli a=5 , to otrzymujemy następujące długości boków trójkąta:

5, 3, 5

(Z odcinków o takich długościach da się zbudować trójkąt, ponieważ spełniają 
warunki: 535  i 355 i  553 ).

II. Jeżeli a−2=5 , to a=7  i otrzymujemy następujące długości boków trójkąta 

7, 5, 5

(Z odcinków o takich długościach da się zbudować trójkąt, ponieważ spełniają 
warunki: 755    i  575   i 575 ).

Odp.  Parametr a może przyjmować jedną z dwu wartości: 

• a=5 (wówczas długości boków trójkąta będą wynosić 5, 3, 5 ),

• a=7 (wówczas długości boków trójkąta będą wynosić 7, 5, 5 ).
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Zadanie 8:

Oblicz pole trapezu równoramiennego ABCD  przedstawionego na rysunku.

Rozwiązanie:

Trójkąty APB  i DPC  są do siebie podobne (z cechy: k ,k ,k ), stąd

∣PB∣
∣PD∣=

∣AB∣
∣DC∣

12
4

= 18
∣DC∣

∣DC∣=6

∣AE∣=∣AB∣−∣CD∣
2

=18−6
2

=6

∣BE∣=∣AB∣−∣AE∣=18−6=12
Wyznaczmy wysokość trapezu ∣DE∣ . Korzystamy z twierdzenia Pitagorasa dla 
trójkąta prostokątnego BDE . 

∣BD∣2=∣DE∣2∣BE∣2

162=∣DE∣2122

∣DE∣2=256−144=112
Wysokość trapezu to:

∣DE∣= 112=4 7
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Pole trapezu:

P=∣AB∣∣DC∣⋅∣DE∣
2

=186⋅4  7
2

=48  7

Zadanie 9:

Oblicz pole koła.

Rozwiązanie:
Odcinek AC  jest średnicą okręgu. Kąt ADC  ma miarę 90° . Każdy kąt 
oparty na średnicy ma miarę 90° .

Dla trójkąta ABC obliczamy długość ∣AC∣ .

∣AC∣2=8262

∣AC∣2=6436

∣AC∣2=100
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∣AC∣=10
r=5

Pole koła:

P= 52=25

Zadanie 10:

Oblicz pole trójkąta ABC .

Rozwiązanie:
∣AC∣=a
∣AB∣=b
∣BC∣=c

Na podstawie Twierdzenia o stycznych prawdziwe są następujące równania:

∣BD∣=∣BE∣ ∣AE∣=∣AF∣ ∣CF∣=∣CD∣
Ponieważ ∣AE∣=∣AF∣ , to b−12=a−8 . Z Twierdzenia Pitagorasa otrzymujemy 
równanie a2b2=8122 . Pozostaje rozwiązać układ równań:
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{b−12=a−8a2b2=202

{ b=a4a2b2=202

a2a4 2=400

a2a28a16=400

2a28a−384=0

=82−4⋅2⋅−384=3136

 =56

a1=
−856
2⋅2

=12

a2=
−8−56
2⋅2

=−160

Ponieważ a0 to jedynym rozwiązaniem pozostaje a=12 .

Obliczamy długość drugiej przyprostokątnej.

b=a4=124=16

{a=12b=16

Pole trójkąta ABC wynosi:

P=1
2
⋅12⋅16=96 .
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Kolejna porcja zadań, tym razem z działu geometria analityczna dostępna będzie 

w poniedziałek pod adresem

http://www.naszemiasto.pl

Szczegółowe wyjaśnienia zagadnień z działu planimetria, które pomogą Ci 

w rozwiązaniu powyższych zadań znajdziesz na stronie 

http://matmana6.pl/tablice_matematyczne/liceum

Wszelkie uwagi, komentarze na temat powtórki maturalnej można kierować na 

adres pytania@matmana6.pl.

Redaktorzy  serwisu  MatmaNa6.pl  prowadzą  Darmowy 

Kurs Maturalny z matematyki na poziomie podstawowym 

i rozszerzonym, który składa się z ponad 70 lekcji. Każda 

lekcja zawiera:

1. omówienie wybranego zagadnienia,

2. ćwiczenia interaktywne,

3. przykłady zadań,

4. zadania maturalne do samodzielnego rozwiązania,

5. rozwiązania zadań z poprzedniej lekcji.

Kliknij aby zapisać się na kurs.
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