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Witaj,

otrzymates juz sibdma z dziesieciu czesci materiatdw powtoérkowych
do matury z matematyki. Tutaj znajdziesz rozwigzania
udostepnionych zadan z dziatu planimetria. W kazdy poniedziatek

pod adresem http://naszemiasto.pl beda dostepne kolejne czesci

powtorki.

Pod adresem http://matmana6.pl/tablice_matematyczne/liceum

znajdziesz materiaty pomocne przy rozwigzywaniu zadan.

Powodzenia,
Redaktorzy portalu MatmaNa6.pl

Dziennikarze naszemiasto.pl
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Planimetria

Zadanie 1:

Ile wynosi obwdd kota o polu rtownym 161t ?
a)lé6m

b) 10T

Rozwiazanie:
Prawidtowa odpowiedz: c)

Na podstawie danej wartosci pola, obliczany jest promien tego kota.
mr’=16m
r’=16

r>0

Obwod kota:

2mtr=2-1m-4=8T
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Zadanie 2:

Ile wynosi miara kata o ?

d) 140
Rozwiazanie:

Prawidtowa odpowiedz: b)
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Zadanie 3:
Ile wynosi pole kota opisanego na kwadracie o boku dtugosci 10 ?
a) 10T

b) 25T
c)25V2m
d) 50T
Rozwiazanie:
Prawidtowa odpowiedz: d)
R=¥=5¢§

P=mt R*=(5V2)’t=50T

Zadanie 4:
Roznica dwoch sasiednich katéw wewnetrznych rownolegtoboku jest rowna 400 .

Miara kata ostrego tego réwnolegtoboku wynosi:

a) 40

Rozwiazanie:

Prawidtowa odpowiedz: d)

Suma miar sasiednich katéw réwnolegtoboku wynosi 180 .
x+B=180

Réznica miar kolejnych dwoch katéw réwnolegtoboku wynosi 40 .
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x—B=40
Pozostaje rozwiagzac uktad rownan:
a+3=1&{
x—pB =40
x=40 +B
40 +B+p=180
40 +28=180
2B=140
B=70
Katem ostrym rownolegtoboku jest =70 .

Zadanie 5:

Trojkat ABC ma boki dtugosci a=4,b=6 i c¢=7 .Oblicz cosinusy
wszystkich katow tego trojkata.

Rozwiazanie:

Zgodnie z Twierdzeniem Cosinuséw prawdziwe s3 nastepujace zwigzki:

a’=b*+c*—2bccosx
b’=a’+c*—2accosP
c’=a’+b°—2abcosy
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cosaFe—a
2bc
_a+c-b
cosp=——
2ac
sy LT =c
¥ 2ab
Podstawiamy dtugosci bokéw dane w tresci zadania:
cosa S FT=4_ 23
2:6-7 28
cosf— 4+7°-6"_29
2-4-7 56
446 -7 1
cosy=——=—
2-4-6 16

Zadanie 6:

Oblicz dtugos¢ odcinka BC , wiedzac, ze odcinki BC i1 DE sarownolegte.
D

A 10 C 8 E

Rozwigzanie:
7 twierdzenia Talesa:
|DE| _ |BC|
|AE| |AC]|
12 |BC|
18 10
Bc|=120_20
18 3
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Zadanie 7:

Liczby a, a-2,5 oznaczajg dtugosci bokow tréjkata rownoramiennego. Oblicz

a .

Rozwigzanie:
W trojkacie rownoramiennym dwa boki maja taka sama dtugos¢, stad jeden z bokow
a lub a—2 musimiec¢ dtugos¢ 5 .
I. Jezeli a=5 ,to otrzymujemy nastepujace dtugosci bokow trojkata:
5,3,5

(Z odcinkéw o takich dtugosciach da sie zbudowac tréjkat, poniewaz spemiaja
warunki: 5<3+5 1 3<54+5 1 5<5+3 ).

II. Jezeli a—2=5 ,to a=7 iotrzymujemy nastepujace dtugosci bokow tréjkata
7,5,5

(Z odcinkéw o takich dtugosciach da sie zbudowac tréjkat, poniewaz spemiaja
warunki: 7<5+45 i 5<7+45 i 5<745 ).

Odp. Parametr a moze przyjmowac jedna z dwu wartosci:
« a=5 (wbwczas dtugosci bokéw trojkata bedg wynosic¢ 5, 3,5 ),

« a=7 (wobwczas dtugosci bokéw trojkata bedg wynosi¢c 7, 5,5 ).
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Zadanie 8:

D C
P
12
A 18 B
Oblicz pole trapezu rownoramiennego ABCD przedstawionego na rysunku.
Rozwigzanie:
D C
4
, P
12
™
A . 18 B
Trojkaty APB i DPC s do siebie podobne (z cechy: k,k,k ), stad
|PB _|AB|
[PD| |DC]
12_ 18
4 |DC|
IDC|=
_|AB|-|cD| _18-6 _
|AE|= 5 =——=6

|BE|=|AB|—| AE|=18—6=12

Wyznaczmy wysokos¢ trapezu  |DE| . Korzystamy z twierdzenia Pitagorasa dla
trojkata prostokatnego BDE .

|BD’=|DE|*+|BE|’
16’=|DE|*+12°
|DE|*=256—144=112
Wysokos¢ trapezu to:
IDE|=1112=417
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Pole trapezu:

P:(\ABMDC\)-\DE\:(18+62)-4J7:48ﬁ

2

Zadanie 9:

Oblicz pole kota.

Rozwigzanie:

Odcinek AC jest érednica okregu. Kst ADC ma miare 90 .Kazdykat
oparty na érednicy ma miare 90 .

Dla tréjkata ABC obliczamy diugoé¢ |AC| .
|ACI’=8"+6"
|AC|* =64 +36
|ACI*=100
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|AC|=10
r=>5
Pole kota:
P=mt5=25m

Zadanie 10:

Oblicz pole trojkata ABC .

Rozwiazanie:
|AC|=a
|AB|=b
|BC|=c

r
K .
Ab-12E 12 B
Na podstawie Twierdzenia o stycznych prawdziwe s3 nastepujgce rOwnania:
|BD|=|BE| |AE|=|AF| |CF|=|CD

Poniewaz |AE|=|AF| ,to b—12=a—8 .ZTwierdzenia Pitagorasa otrzymujemy
rownanie a’+b*=(8+12)" . Pozostaje rozwigza¢ uktad rownan:
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b—12=a-8
a’+b’=20
b=a+4
a’+b*=20
a’+(a+4) =400
a’+a’+8a+16=400
2a°+8a—384=0
A=8—4.2-(-384)=3136

VA =56
a1:—82+256:12
a2=_82_256=—16<0

Poniewaz a>0 tojedynym rozwigzaniem pozostaje a=12 .

Obliczamy dtugos¢ drugiej przyprostokatne;j.

b=a+4=12+4=16

a=12
b=16

Pole trojkata ABC wynosi:

P=L1.12.16=96 .
2
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Kolejna porcja zadan, tym razem z dziatu geometria analityczna dostepna bedzie

w poniedziatek pod adresem

http://www.naszemiasto.pl

SzczegOtowe wyjasnienia zagadnien z dziatu planimetria, ktére pomogg Ci

w rozwigzaniu powyzszych zadan znajdziesz na stronie

http://matmana6.pl/tablice  matematyczne/liceum

Wszelkie uwagi, komentarze na temat powtorki maturalnej mozna kierowac na

adres pytania@matmana6.pl.

Redaktorzy serwisu MatmaNa6.pl prowadzg Darmowy
Kurs Maturalny z matematyki na poziomie podstawowym
i rozszerzonym, ktory sktada sie z ponad 70 lekcji. Kazda

lekcja zawiera:
1. omodwienie wybranego zagadnienia,
2. (¢wiczenia interaktywne,

3. przyktady zadan,

4. zadania maturalne do samodzielnego rozwiazania,

5. rozwigzania zadan z poprzedniej lekcji.

Kliknij aby zapisac sie na kurs.
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